I'ENIKEYX AXKHXEIX

1" Agkdda

1.
2TV apyn TG OYOAIKNG XPovidgs , ot SO pabntég

g ! ! ) ) ApBudg | ApBuog
™G Tpitng TééNg evog Avkeiov poTnONnKov BrimV | pobntédv
OXETIKA pe Tov aplfpod tov Py mov diaPacav Xi Vi
™V 1ePi0d0 TV OKOTAV ToVs . Ta dedopéva 0 o+4
@aivovtal 6To SmAvo Tivoko: 1 5o + 8
i) Na Bpeite v Tiun Tov o 2 .
i) No Bpeite v péomn Ty T0V apOpod TV 3 a—1
BpAiwv 4 2
i) Na [,Spsns ™V SAUECO TOV aplBpod TV Sovolo 50
BpAiwv
iv) No e&etdoete av 1o detypa eival OpO10YEVESG
v) Na Bpeite v mbavotnta vog pabnmg va
éxel orapdoet To ToAv éva Piiio
IIpotervopevn Avon
i)
atd+m+8+h+ta-1+20=50 < a=3
i)
Ap1Buog | ApBuog ViXi ViXiZ
Briov | pabntov
O docpévog mivakag yiveton Xi Vi
0 7 0 0
1 23 23 23
2 12 24 48
3 2 6 18
4 6 24 96
>HvoAo 50 77 185
x=23vx=L=154
vig 50
iii)
5 25" mop + 26" map 1+1_1
2 2
iv)
« 2
1)< (ZV‘ % j 1 77
S==3 vl —~—~ 1= = (185-—)=1,33,
A v 50 50
) 1,15 . .
Apa S =/1,33=1,15 o CV= 154 ~ 0,75 =75% > 10% Oy opoloyevég
7+23 3
V) =—

50 5




2.

‘Eva copa kveiton evBoypoppa mive ¢ €vov dEova kat 1 0éomn Tov o€ pétpa
oLVVAPTNOEL TOL YpOVOL t G SEC divetal amd TNV GLVAPTNON

S(t) :g £+oat’+p t 6mov a, P TpaypaTicéC oTABEPES .

Av v gpovikn otiypr] t = 3secto copo amelye omd v apyn Tov dEova 6 M Kot

otryplaio ToxdTNTA TOL YTV 8 M/Sec ,va Ppeite

1) T tég tov a ko B

i) T 1ic mapamdve Tpég Tav o kat B vo Bpeite ote T0 cOUO gival oTlypuoio
axivnro.

i) Iow xpovikn oTiyps] 0 puOROS HETOPOATG TG TadTNTOS Eivat ioog pe 4m/se;

IIpotewvopevn Aovon

i)

‘Exovpe 61t S(t) =26+ 20t +p < v(t) = 26+ 2ut + B

Ioybooov S@B)=6ku v(B)=8 < 3+h=-4 xu 2F+203+p=8
f=-4-3 xou 18+@+p=8
p=-4-3 «xou 6a-4-3=-10
=-4-3 «xo 60 -4-3=-10
p=-4-3 xou 30 =-6
f=-4-3 xou o =-2
p=-4-3(-2) ku o =-2
=2 kuu o=-2

i)

vt) =20 —4t+2 ,o()=0 <& 20-4t+2=0 < t=lsec

iii)

vi)=4 & 4-4=4 & t=2sec



3.
Aivetar ) ovvaptnon f(X) =Inx —§+k2 —6L+2 ,Xx>0 kureR.

i) Na npocdiopicete ta dStouotiuata povotoviag g f

i) No peletnoete TNV CLVAPTNCT OG TPOS T AKPOHTATA

i) Ozwpovue 6ttottipég 1(2), f(4), 1(8), f(3), f(5)civar mapatnpioeig pog
petafAntmg X
a) Av R eivail 1o gvpog kot & 1 SIAUEGOG TV TOPATNPHCEDY , Vo, dgi&eTe OTL

R=3+ |n:11 Kkar & =1Ind +)2—6A

B) 'Eotw o derypaticog yopog Q ={1, 2, 3,...,100},omoioc amotereitan
amd amAd 1oomifava evoeydueva . Av 10 A TOUPVEL TIEG OTO SEIYUOTIKO
Yodpo Q , va vroloyicete TV THAVOTNTA TOL EVOEXOUEVOD
A={AeQ/R +5<-2}
IIpotewvopevn Avon
i)
fr(x) =

X |~
N

=0 & ~-1-0 o x=2
X 2

X |0 2 ob
[Mpoéonpo g f * ko povotovia g f : f + 0 -

i)

BAémovpe 6Tim f mapovoidlel péywoto yio X =2, 1o f(2) = In2H2—61 + 1
1))

Ene16m | ovvédptnon sivat yvnoiong ebivovsa oto [2, +0) , o1 doopéveg TIuég o€
avéovoa oepd sivar  f(8), (5), f(4), f(3), f(2),to1e

a) R=f2)f(8)= In2 +}*—6L+ 1-In8 + 4-A>+ 6L—2
=In2n8 + 3
1

=3+ﬂ§=3+|n:1 kot & = f(4) = In4 +A>— 61
B) R+6<-2 < 3+In%+ln4+7»2—6k<—2

3+ Ialnd + Ind +2>-6L+2<0
M-6L+5<0 < Are(1,5)

3
Apa A={2, 3, 4}, ondte P(A) = —
p { }, omote P(A) 200



4.

" éva detypa S0 atdpmv pag moAng, ot nAkieg Tovg Exovv opadonombei otig

KAaoeg [0, 20), [20, 40), [40, 60), [60, 80)30, 100) .

O yovieg ToV KUKMKOV TOPEDV GTO KUKAIKO dtdypappa etvot ioeg pe

86,4, 1152, 108, 36, 14,4 avtictoya

i) No kataokevdoeTe TivaKo TG KOTOVOUNG UE GTHAES

Vi, f. , fi% , F% , viXi , VX

i) No vroloyicete TV péon NAKio TOV ATOU®Y TOV SelyIaTOC Kot va. Ogi&eTe OTL ™
dlakvpavon eivon ton pe 462,24,

ii1) Na @Tid&ete T0 1GTOYPOLLO TOV GLYVOTNTOV Kol T®V GYETIKOV 0fpotoTikdv %
GLYVOTNTMOV KOl VO VTOAOYIGETE TNV SIAUECO TNG KOTOVOUNG.

iv) Av o TAnBvopog g moAng eivar 50000, va vroroyicete, pe Baomn to Topandvm
delypa, Tov aplfud TV KOToikmVv oL ivol LKpATEPOL TV £1KOCL ETOV, KABMG
emiong kot tov apliud TV Kotoikov mov gival peyoivtepotl tov 30Kt
pkpotepot twv 40 etdv .

v) Av emhé€ovpe Evav KATOIKO oty oY1, mola givan 1 mhavotta va ivan
peyovtepog twv S0tV ;

IIpotewvopevn Avon

i)

a1 = 360 fl = 86,4 = 36®f1 = fl = 0,24

\Y

Onéte =L o 024=21 o =12
v 50

Opoimg £=0,32 v2=16
§=0,30 v3=15
£=0,10 w=5
§=0,04 vs=2

Khdoeig | Keviomyun | Zoyv. | Zy. oy Yy.ox % | AO. oy ovy ViX; ViXi©
Xi i fi fi% Fi%

[0, 20) 10 12 0,24 24 24 120 1200
[20, 40) 30 16 0,32 32 56 480 14400
[40, 60) 50 15 0,30 30 86 750 37500
[60, 80) 70 5 0,10 10 96 350 24500
[80, 100) 90 2 0,04 4 100 180 16200
X0voho —_— 50 1 100 —_— 1880 93800




« (ivixi jz

= 1
g=llyyez Jl- 1 (93800—Mj = 462,24
v T v 50 50
1))
Iotoypappa cuyvotHTeV [otdypappa kot Toivywvo Fi %
Tuxv.v, 16— -----~ Fi%
77777777 - 100 ----------------
w0 T e
12t - s IV
10
60y
8 50
6 40
4 20
2 ,,,,, PR ) E
0 20 40 60 80 100 HAkia 0 20 40 60 80 100 HAia

Xi Xi

H tyun mov avtictoyyel oto 50% Ko toovton pe v dtdueco eival o =~ 35€t .
iv)
Muwkpotepo tov 20 etmv givar to 24% tov deiypotog .

Av 10 péyebog eivar 50000 , 161€ KATO TOV 20€£TOV Elvor :

50000ﬁz 12000 «drotkot
100

Meyarvtepo and 30 kot pikpotepo amd 40 etdv eivar 1o red tov 32% ,oniadn to

16% . Avt6 avtiotoryel oe 50000% = 8000 karoikovg

v)
H {ntodpevn mbavotnra elval ion pe : %-30+ 10+4 =29%



S.

Aivete 1) ouvaptnon  f(X) = 2% - g X2+ X + 10

O1 mBavotreg P(A) ot P(B) 600 evdeyopévav A kat B givar ioeg pe T1¢ TipéG Tov
X otig onoiegn f éxel avriotorya tomikd EAIOTO Ko TOTKO UEYIOTO .

i) Asifte 611 P(A) :% kot P(B) =%

i) T g mopoarave Tywég tov P(A) ko P(B) , xabdc kot yia P(A U B) :g ,
va Bpeite T1g mBavotTEG

P(ANB), P(A-B), P(AUB), P[(A-B)U(B-A)], P(A"UB’)

IIpotewvopevn Adon
1)
f'(x)=6xX-5x+1
: 1 1
f'x)=0 < 6X¥-5x+1=0 < Xx== , Xx==
2 3
X | - 1/3 1/2 ook

IMpéonuo g f " ko povotovia tng f:

Ano tov d€ova BAémovpe 6t N f mopovstaler Tomikd uéyloto yroo X ==
o _1
KOt TOTKO EAG(LOTO Yot X =5

Onote P(B) :% kot P(A) 21

2
i)
2 11
e P(AUB)=P(A)+P(B) -P(AnB) < 5: E+§—P(AmB)
-1
P(ANB) = 5
= P(A) - -1 1.1
e P(A-B)=P(A) -P(AnB) > 6 3
(=1 =21
e PAUB)Y=1-P(AUB) =1 3”3
_ 11 2 1
e P[(A-B)u(B-A)] = P(A)+P(B) -2P(AnB) = §+§_E =5



e P(A'UB’) = P(A) +P(B)-P(A'"B)
P(A") +P(B)—[P(A") — P(A’"B)]
P(A’) +P(B’) - P(A’) +P(A’ N B)

' 1.5
P(B) +P(B)-P(ANB) =1-= =



6.
‘Eoto n ouvéptnon  f(X) =[P(A) —P(B)]x*+3x -1 , xe R , omov kou A ,B
EVOEYOLEVO TOV 1010V SELYLATIKOD YDPOV UE TIG 1O10TNTEG :

1) Ortav mpayuatonoteitor to A, mpayportonotleiton kot to B

1
2) P(ANB)=",

3
3) P(AUB)=7

i)  No omodeitete 6Tt f(X) =—% X?+3x-1

i)  No e€etdoete TNV GLVAPTNON G TPOG TNV LOVOTOVIO, KOl TOL OKPOTATAL.
i) No Bpeite T1¢ TOAVOTNTES TOV EVOEYOUEVDV

a) Ilpayuatomoteiton udévo to B

B) Aev mpaypotomolovvial tavtdypova o, A , B

IIpotewvopevn Avon

i)
H ¢pdon: Orav mpaypotonoteital to A mpaypotomoteitor koar to B, onuaivet AcB
Téte ANB=A, omnote P(AmB)=P(A)=% Ko
AUB=B, ondte P(AUB)ZP(B):Z
, 1 3)., 1.,
Apo f(X)=|=—=|X"+3x-1 < f(X)=—=x"+3x-1
p (x) (4 4j (x) >
i)
f'X)=-x+3
f'X)=0 & x=3
X | —© 3 +0
[Mpéonuo g f " ko povotovio g f fr + 0 -
f — | —
. , . . 7
BAénovpe 6t f mopovsialel péyoto yioo X =3, 10 f(3) = >
iii)
3 1_1
a) PB-A)=PB) -P(AnB) =— —— ==
) P(B—A)=P(B) - P( ) 1 1 2



1.

210 SumAavo Tivaka yabnkov dVo GUYVOTNTES . Xi Vi

1 5
Av yvopileton 6Tt X :g ko S = 1—94 , 2 4
- . . . 3 | ...
i)  Na Bpeite tig cvyvoTTES TOV YAON KOV 4
i) No Bpeite TNV S1GUEGO TNG KOTOVOUNG 1 =
i) No e&etdoete av to delypa eivor opoloyevEg 5

IIpotewvopevn Avon
i)

, , _ 1-5+2 4+ X+ 4+ 5 ¢
Eot®o v3=k ot vg=A, 101e X=

10+ k+A
7 _18+ X+ 4
3 10+ +A

R+5.=16 (1)
2 2 2 2 2
5(1—7j +4(2—7J +K(3—7) +k[ 4~7j +( 57j
S _14 14 3 3 3 3 3
= & =
9 9 10+ k+A
10-112 =8 (2

Avvovtog 1o ovotnua tov (1), (2) Bpiokovue k=3 ko A =2

i)

Xi Vi
1 5
, , , 2 4
O docpévoc Tivakog yivetat 3 3
6 = 8 mapatipnon = 2 4 2
5 1
) Y0volo 15
Jﬂ
cv=S_Vo _Jia 0,53 = 53% > 10% ,
x [ 7
3

70 Oglypa 0ev €ivol OpLO10YEVEG .



8.

‘Ecto o1 cuvaptioelg

oaX—f
X2+ BX +1, X 1 . av xe [0, 2 (2,
f(x)={°‘ Px+1, o C g0={x+2 €0, 20 (
3 , v x=1 _
4 , v X =2

i)
i)

i)

No Bpeite to. o ko1 p woten f va givar ovveyngoto X =1 kourn gva gival
OLVEYNG OTO X = 2.
IMa g Tég tov o ko f mov Pprkate va vroloyiceTe T0 OPLO
. f(X)—g(X)(x+2)+ 7
lim 5
x—1 X =1

Av A, B &ivar 0yt advvata evogyopeva Tov 10100 deIyHaTiKod yopov £, , ue

AUB = Q, AnB # &, P(AUB) # P(ANnB) ka1 ot mBovotnreg
P(AUB), P(QQ), P(AnB), P(Y) -eivorotoyeio Tov cuvOLOD

() ol (3 49 03
a) No Bpeite 1ic mbavomteg P(AUB), P(Q), P(AnB), P(Y)

B) Na Bpeite ) didpeco Kot T HESN TN QVTOV

IIpotervopevn Avon

i)
Iimlf(x) =f(1) a+B+1=3
ITpémer 7 — & =6 ku Bp=—4
P img(x) = 9(2) 20-B_, P
X2 4
6x+ 4
6x° —4x+1 : 0,2 (2, 40
Tore f(x)z{sx X+1 av x¢_, 900 =1 x5 2 av xe [0, 2)u (
av. X= 4 av X =2
i)
6x+ 4
6X° — 4x+ 1- X+ 2+ 7
1009004247 xsz 02
2 2
x—1 X =1 x—1 X -1
. 6X2—AX+1- 6x— 4+ 7
[:=9] 5
x—1 X _1
6x°> —10x+ 4

I~
x—1 X -1

. (x-1)(6x—4) _ . 6x—-4 _
lfn———— = lim—— =
-1 (x =1)(x+1) -1 X +1

1

10



i)

2
a) Eiva f(l)z 6(1) —4-1+1:§, ‘(l):l
4 4 4 8 2) 2
-2
6-—+4
S SIS

Aoy %) >1, 10 10 dgv givan Kamota mhavotnTa .

I'vopiCovpe 61t P(F) =0 xan P(Q) =1
Eneioy AnBc AuB, 6Oacivwm P(ANB) < P(AUB)
apa P(ANB)= g Kk P(AU B)=%

N

* 7
H dwdpecoc sivar: 6 = = —
B) HEGOG 5 6

o0l w

1 3
O+1+§+§ 15

Kot gonTun €lval : X=—= —==——
T HEST TIUM 2 30

11



12

0.

e wia emyeipnon epyalovion avopeg ko yovaikes . O péoog piobog Ohwv tov
vroAAn AoV gival 1800svpd. O pécog poebog tov avopov givar 2000gvpd kot Twv
yovakev 1500gvpod Na Bpeite :

i) Ilowo m0606TO TV VTOAAMA®MVY TNG ETLXEIPNONG EIVOL AVOPES KAl TOLO TOGOGTO
YOVOUKES .

i)  Av ot vrdAiniot g emyeipnong sivar 500va Ppeite mdc0L givar ot Gvdpeg Kot
TOGEC Ol YUVOIKEC .

i) EmAéyovtag évav vraAAnAo otnv thyn vo Ppeite v mboavotnta vo givort
yovoiko

IIpotewvopevn Avon
i)
‘Eoto k 1o mAN00G TV avip®dVv Kot A 1o TAN00G TV YOVAIK®V.

Téte 10 cHVOLO TOV VTOAANA®V glvarl K + A

oy +0,+..+0,

Av ag, 02, ...,0 OtuioBoi tov avopav , tote 2000 =
K

o1+ op+...+ o = 2006k (1)

Y et
Y1, Y2, -.,Yr Ot picBoi tov yovakav , tote 1500 Yo Ts

yi+y2+...+7, = 15000 (2)

(o +0, +eto, )+ (Y +y,+ .ty ) D

A\ 1800 = =
K+ A
1800 2000 + 1500.
K+A
18 =20 L 1 (3
K+A K+A

Av o % eilval 10 1060010 TOV AVIPOV VTOAAMA®Y Kol Y % T0 TOG00TO TV

o A Y
=—— Kot =——
k+A 100 k+A 100

YOVOIKQV , TOTE

Omote n (3) yivetaw 18 =20.% 115 1
100 100

184> 3. L
20~ 20

o4 3y =360 (4)
Axopa givor oa+y=100 (5
Avvovtog 1o ovotnua tov  (4), (5) Ppiokovue a =60 xo y=40

Yvvenmg 1o 60% eivar avopeg ko 1o 40% yvvaikeg



i)
, , , , , - 60
Av ot vmaAAnAot eivar 500 , 16t 01 AvOpeC etvan : m -500 = 300
Kot ot yvvaikeg mpopovag 200

i) 40 %

10.

"Eotw n owvéptnon f(X) = In[(¢+ 1¥] + ax +

i) No Bpeite T0 medio 0pLopHOD AVTNAG

i) No Bpeite v f(X)

i) Na Bpeite tig Tuég TV a ko B, dote 1 evbeia Yy = 21X + 35 va givat
eQaTTONEVN OTNV Ypaikn mapdotaon e f oto onueio A(0, f(0)).

iv) Na Bpeite tov puOud petafoing g ovvaptnong, 6tav 1o X = -1 k. a =21

IIpotervopevn Adon

i)

Mpéner:  (C+1)° >0 mpaypa mov wybdel wévto, Gpa A = R
i)

, _ 1 2 27 _ 1 2 2 ,
f"(x) —m[(x +1) }"'0‘ = mz(x +1) (X*+ 1) +a

= 21 22X +a
X“+1
4x
= +
x*+1
iii)
[péner va woydovv  f'(0) =21 ke f(0) =35
‘!'0 +0=21 kon In[(C°+ 1¥] +0-0+p =35
0°+1
a=21 kau B=35
4(-1 _
iv) f(~1) = () = 4421 = 2421219

(-2 +1 2

13



